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Hu3s nonunoma P, (z) je ompeben yciaoBuma
Pyz)=x>—4x u Pyy(z)=P,(1+2)P,(1—2)—1.

Ilokazatu na je momuaOM Pag16(z) memus mommmaomom 12016, (Aywan Byxuh)

Ilar je kBagpatr ABCD crpanune 4. Onpemuru najsehu npupoman 6poj k Taras
na, 3a Ma KakaB pacmnopen k Ttadaka ctporo yHyTap kBangpara ABCD, yBek mo-
croju KkBampat crpanune 1, canp:xkan y kBaapary ABCD (npu uemy My cTpaHuIe
He Mopajy Ourtu mapaJiesnHe crpanunava ksanpara ABCD), y uwujoj cTporoj
YHYTPAIIkhOCTA HEMa HUjenHe OJ MoCMaTpaHuX k Tadaka. (bojan Dawuh)

Osmaunmo ca w(z) Hajsehn Henmapan menawmian npupomgHor 6poja x. Ako cy a u
b y3ajamHO mpocTu npuponnau 6pojesu taksu ma cy a+ w(b+ 1) u b+ w(a + 1)
CTeleHn MBOjKe, moka3zaTtu ma cy a+ 1 u b+ 1 takobe cremenu nBojke.

(ywan Byxuh)

Bpewme 3a panx 270 munyTa.
Pemema 3amaTaka merabHO O0OPa3I0KUTH.
Caku 3agarak Bpenu 7 60moBa.



PEIIEIHA

3a n > 1 u3 pekypeHTHe Be3e cllenud na je MOJWHOM P, mapaH, ma mMamo

Pa(n) = (Pa(2+2)Pa(=2) = 1) (Pa(2 — 2)Pa(z) = 1) — 1
=P,2+2)P,(2 —2)P%(z) — (P.(2+ ) + Py(2 — x)) Py(x),

na P, | Pyio. Hpurom je nomunom P, (2 + x) + P,(2 — x) memus ca x (a camum
M u ca x? jep je mapamn) ako x — 2 | P,(x). IIpema Towme, axo z¥(z — 2) | P,(x)
3a HeKo k > 2, ouma 22 (x — 2) | Pio(x).

Taxobe, Py je nenapan nonurom u Py (z) = Py(x +2)Po(x —2) Py(2)% + (Po(z +2)+
Po(x—2))Py(z), omakne caenu na z2(x—2) | Po(z). Cana jenHocTaBra MHIyKIuja
naje z"(x — 2) | Po(z) 3a 2| n (n € N).

Ogrosop je k = 15.

Jacuo je ma k = 15 3amoBosbaBa ycioBe. 3aucrta, momeauMo ksaapar ABCD ua

16 jeomEMYHMX KBagpaTa; Ma KakKo Ja pacropeauMo 15 Tavaka yHyTap KBagpaTa

ABCD, bap jeman on OBUX jeIUWHWYHUX KBajapara Hehe camp:kaTu HUjeTHY O

OBUX Tadaka.

[Tora:xumo ga je k < 16. Y xBazmpaty ca TeMeHI/IMa A( ,—2), B(2,-2), C(2,2),

D(-2,2) 03Haq1/11v10 16 Tauara X;;(—a+i-22, —a+j-%) 3ai,j € {0,1,2,3}, rae je

l1<a< 2\/— Ila 6bucmo moOKa3aau ma CBakKW jenuHuYHU KBaapar PQRS canpsxkun

HEKY O]l O3HAUEHUX Tadaka, kopuctuhemo cienehe jemnoctaBHO TBpbheme.

Jema. Axo cy E u F pemom taure Ha crpanunama BC u CD jenurugnor
kBanpara ABCD rakse na je d(A, EF) =1, ouna je V8 —2< EF < 1.

Joxas. Kpyr (A, AB) momupyje nyx EF y mekoj tauku G, u npurom je EF =
GE + GF = BE + DF, onakne je CE+ CF + EF = 2. Kako je FF <
CE + CF < V2EF, mBpbeme cnemn. O

IToBoJbHO je pazMoTpuTu cieneha Tpu ciaydaja.

(i) Henrap O kBanpara PQRS je y kBagpary X00X03X33X30 Tana je Gap JeI[Ha

on Ttavyaka X;; Ha pacrojamy oxm O He

Behem on \/_ < 3 7 OHA JIEXKM yHyTap X )

KBAIpaTa PQRS Y (JO_—"X%

(ii) Cea temena P, @, R, S cy BaH kBaI- !
parta XO0X03X33X30. Hexka cy 0e3 cma- |

mema onmroct P € AD u Q € AB n [ WP
ueka je W rauka (—1,—1). Ilo aemu je %Y

d(Xoo0, PQ) < d(W,PQ) < 1, ma je Xoo 5o ki i i O
yayTap kBaapara PQRS. P ?Z

(ili) Tauno jemHo o1 TeMeHa, pPEUUMO A B
R, je y rBampary Xg9X03X33X30. Heka 0e3 cmamema ommroctu P jexu Ha
crpanumu BC. Kaxo je d(P, X30X33) < 1, u3 neme ciaequ na je meo npase X30X33
yayTap kBaxpara PQRS nyxune Behie ox v/8 — 2 > a, ma on canp:xu 6ap jeamy
O3HAYEHY TAUKY.



Kopuctmvo yobuuajeny osmaky 2" || z arko 2" | z u 2"  z. Tlap (a,b) xoju 3a10-
BosbaBa ycaose 3sahemo (k,l)-pewemwem axo 28 ||a+1 u 28 || b+ 1.

[TocmaTpajmo veko (k,[)-pememe (a,b); Heka je a =2c—1, b=2'd — 1 u
at+wb+1)=2"c+d—1=2" u btwa+1)=2"d+c—1=2" (%)

Axo je c=1, ouna je u d =1 (u o6puyTO0), n Tana je (a,b) = (2F — 1,2! —1).

Ipernocrasumo na cy ¢, d > 1. U3 (x) mmamo 2F || d—1 =256’ u 2! || c—1 = 2!a’ 3a

Heke Hemapue a, b, ma 3amena y (x) maje 2'a’ +b0' +1 = 2% » 2K 4o’ +1 = 271,

Omasne je omer 2% || a’ +1 u 2! || b’ + 1, ma mpeTxomue jemnaumne majy

b +1
1

k ..
Hakne, map (a’,b') = (“;;2 , b’;,ljﬁ ) je rakobe (k,l)-pememe, u o’ <au b <b.

ad+wd+1)=d+ =9m~ k=l y amamormo b + w(a +1) = on—k=1

k
Hedpuanmmmo suzose (a,) u (by) ca a1 = a, by = b u apy1 = %, bpi1 =

l .
b";,};lz . Tlo mperxomuowm, cBaku map (ag;,b;) je (k,l)-pememe, u a, = 28 — 1 un

b, = 2! — 1 3a mexo n. OnaBae jeIHOCTABHOM MHIYKIMjOM HAJIA3MMO 4 je

2n(k+l) -1 L 2n(k+l) -1

a= —1) um (2t —1).

R o2kt

Kaxko cy a u b y3ajamuo mpoctu, mopa 6utu n =1, 1j. a =2 —1u b=2' — 1.
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