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Prvi dan – 12. jul

1. Neka je ABC trougao i I ǌegov centar upisanog kruga. Taqka P u
unutraxǌosti trougla zadovoǉava

∠PBA + ∠PCA = ∠PBC + ∠PCB.

Dokazati da je AP ≥ AI i da jednakost va�i ako i samo ako P = I.
(J. Koreja)

2. Neka je P pravilan 2006-ugao. Dijagonalu P nazivamo dobrom ako
ǌeni krajevi dele obim P na dva dela od kojih se svaki sastoji od
neparnog broja stranica P. Stranice P tako�e smatramo dobrim.

P je razlo�en na trouglove pomo�u 2003 dijagonale od kojih nikoje
dve nemaju zajedniqkih unutraxǌih taqaka. Na�i najve�i mogu�i
broj jednakokrakih trouglova sa po dve dobre stranice koji mogu da
se dobiju pri ovakvoj podeli. (Srbija)

3. Odrediti najmaǌi realni broj M takav da nejednakost∣∣ab(a2 − b2) + bc(b2 − c2) + ca(c2 − a2)
∣∣ ≤ M(a2 + b2 + c2)2

va�i za sve realne brojeve a, b i c. (Irska)

Drugi dan – 13. jul

4. Na�i sve parove (x, y) celih brojeva koji zadovoǉavaju jednaqinu

1 + 2x + 22x+1 = y2. (S.A.D.)

5. Neka je P (x) polinom stepena n > 1 sa celim koeficijentima i neka je k
prirodan broj. Posmatrajmo polinom Q(x) = P (P (. . . P (P (x)) . . . )), gde
se P pojavǉuje k puta. Dokazati da postoji najvixe n celih brojeva t
za koje je Q(t) = t. (Rumunija)

6. Pridru�imo svakoj stranici b konveksnog mnogougla P najve�u mogu-
�u povrxinu trougla koji ima stranicu b i nalazi se unutar P.
Dokazati da zbir povrxina pridru�enih stranicama P nije maǌi od
dvostruke povrxine P. (Srbija)


