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Prvi dan

U skupu celih brojeva rexiti jednaqinu1.

12x + y4 = 2008z.

Dat je trougao ABC. Neka su taqke D i E na pravoj AB takve da je2.

D − A − B − E, AD = AC i BE = BC. Simetrale unutraxƬih uglova
kod temena A i B seku naspramne stranice u taqkama P i Q, redom, a
opisanu kruжnicu oko trougla ABC u taqkama M i N , redom. Prava koja
spaja taqku A sa centrom kruжnice opisane oko trougla BME i prava
koja spaja taqku B sa centrom kruжnice opisane oko trougla AND seku
se u taqki X. Dokazati da je CX ⊥ PQ.

Dokazati da za pozitivne realne brojeve a, b i c, takve da je a + b + c = 1,3.
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Vreme za rad 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 7 poena.
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Drugi dan

Svaka taqka ravni je obojena sa jednom od 3 boje. Dokazati da postoji1.

trougao za koji vaжi:

1◦ sva 3 temena tog trougla su obojena istom bojom;

2◦ polupreqnik opisane kruжnice tog trougla je 2008;

3◦ jedan ugao trougla je dva ili tri puta ve�i od nekog od druga dva
ugla.

Neka je niz (an)n>1 definisan sa a1 = 3, a2 = 11 i an = 4an−1 − an−2,2.

za n > 3. Dokazati da je svaki qlan ovog niza oblika a2 + 2b2 za neke
prirodne a i b.

Neka je ABCDE konveskan petougao u kome je AB = 1, ∢BAE = ∢ABC =3.

120◦, ∢CDE = 60◦ i ∢ADB = 30◦. Dokazati da je povrxina petougla
ABCDE maƬa od

√
3.

Vreme za rad 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 7 poena.


