
Ministarstvo prosvete, nauke i tehnoloxkog razvoja
Druxtvo matematiqara Srbije

11. SRPSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA
UQENIKA SREDǋIH XKOLA

31. mart 2017.

Prvi dan

Neka su a, b i c pozitivni realni brojevi za koje va�i a+b+c = 1. Dokazati:1.
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Dat je konveksan tetivan qetvorougao ABCD. Neka se prave AD i BC seku2.
u taqki E. Na stranicama AD i BC su odabrane taqke M i N , redom, takve
da va�i AM : MD = BN : NC. Kru�nice opisane oko trougla △EMN i
qetvorougla ABCD seku se u taqkama X i Y . Dokazati da se prave AB, CD
i XY seku u jednoj taqki ili su sve paralelne.

U vrsti se nalazi 2n−1 sijalica. U poqetku je sredǌa (n-ta) upaǉena, a sve3.
ostale su ugaxene. U jednom koraku je dozvoǉeno odabrati dve nesusedne
ugaxene sijalice izme�u kojih su sve sijalice upaǉene, i promeniti staǌe
tim dvema sijalicama, kao i svim sijalicama izme�u ǌih (na primer, od
konfiguracije • ◦ ◦ ◦ • dobija se ◦ • • • ◦). Koliko najvixe koraka je mogu�e
izvrxiti?

Vreme za rad 270 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.

Svaki zadatak vredi 7 bodova.



Ministarstvo prosvete, nauke i tehnoloxkog razvoja
Druxtvo matematiqara Srbije

11. SRPSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA
UQENIKA SREDǋIH XKOLA

1. april 2017.

Drugi dan

Neka je a prirodan broj takav da za svaki prirodan broj n broj n2a− 1 ima4.
bar jedan delilac ve�i od 1 koji daje ostatak 1 pri deǉeǌu sa n. Dokazati
da je a potpun kvadrat.

Odrediti koliko se najvixe kraǉica mo�e postaviti na tablu 2017× 2017,5.
pri qemu svaka kraǉica sme da napada najvixe jednu od preostalih.

Neka je k kru�nica opisana oko △ABC, a ka pripisana kru�nica naspram6.
temena A. Dve zajedniqke tangente kru�nica k i ka seku pravu BC u taqkama
P i Q. Dokazati da va�i ]PAB = ]QAC.

Vreme za rad 270 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.

Svaki zadatak vredi 7 bodova.


